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1.Rozwigzac¢ w liczbach naturalnych réwnanie
55(x3y3 + x% + y?%) = 229(xy® + 1).

2.Dowiesc, ze wielomian zmiennej x o wspolczynnikach calkowitych, ktorego
wartos¢ bezwzgledna dla trzech roznych catkowitych wartosci x jest rowna 1,
nie ma pierwiastkow catkowitych.

3.W trapezie ABCD, w ktorym AB||CD, przekatne przecinaja sie¢ w punkcie O
i tworza z podstawa kat 60 °. Wykazac, ze srodki odcinkéw 0A, BC i OD sa
wierzchotkami trojkata rownobocznego.

4.Na boku KL trojkata KLM wybrano n—1 punktéw N;, N,, ---, N,,_;, ktore
podzielily ten bok na n odcinkow, a na boku ML wybrano m —1 punktow

Py, P, -+, P,,_1, ktore podzielily ten bok na m odcinkow.
Nastepnie potaczono punkt M z kazdym z punktéw N;, N,, -+, N,,_4, a punkt K
z kazdym z punktow P, P,, -+, Pp,_4, uzyskujac na rysunku wiele réznych

trojkatow, ktorych wierzchotki moga lezec nie tylko na bokach trojkata KLM, ale
takze w punktach przeciecia odcinkow KP, oraz M N,. Tle jest wszystkich tych
trojkatow?

5.Podstawa ostrostupa jest romb o boku a. Dwie sasiednie Sciany boczne tego
ostrostupa tworza z ptaszczyzna podstawy kat a, a trzecia Sciana boczna tworzy
z plaszczyzna podstawy kat f.
a)Udowodnic, ze czwarta Sciana boczna jest nachylona do plaszczyzny podstawy
pod tym samym katem f.
b)Wiedzac, ze wysokosSc¢ ostroshupa jest rowna H, znalez¢ objetosc i pole
powierzchni catkowitej tego ostrostupa.
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