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1.Wykazać, że dla każdych 𝑎, 𝑏, 𝑐 ∈ 𝑅+ takich, że 𝑎 + 𝑏 + 𝑐 = 1  prawdziwa jest  

   nierówność :   (1 − 𝑎)(1 − 𝑏)(1 − 𝑐) ≥ 8𝑎𝑏𝑐 

 

2. Wykaż, że suma:     
1

√1+√2
+

1

√2+√3
+
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√3+√4
+ ⋯ +

1

√99+√100
     jest liczbą  

    naturalną. 

 

3. Proste zawierające cięciwy 𝐴𝐵 𝑖 𝐶𝐷   okręgu  𝑜(𝑂, 𝑟)  przecinają się w punkcie 𝑀   

    nie należącym do okręgu. Wykaż, że    |𝐴𝑀| ∙ |𝑀𝐵| = |𝑀𝐶| ∙ |𝑀𝐷| 

   ( jest to tzw. twierdzenie o siecznych) 

 

4. Znajdź wszystkie trójkąty pitagorejskie   (trójkąty prostokątne o długościach  

    boków wyrażających się liczbami naturalnymi) ,w których jeden z boków ma  

    długość 12. 

 

5. Ciąg Fibonacciego określony jest następująco: 

{
𝐹1 = 𝐹2 = 1

𝐹𝑛+2 = 𝐹𝑛+1 + 𝐹𝑛      𝑑𝑙𝑎 𝑛 ∈ 𝑁+
 

  Ustal, czy liczba 𝐹2022   jest parzysta. 
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